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Dado los puntos A (\/g, 1) ,B(2,0)y C (\/5, —1) hallar:

1. La ecuacién general de la circunferencia C'; que pasa por los puntos A, B, y C (15
ptos)
R:

Para hallar el centro de la circunferencia C basta hallar dos rectas mediatrices de dos

de los segmentos AB, AC,y BC
Observe la grafica siguiente:
1 a

d: (x-3.46) +y>=4

donde las rectas L; y Lo son las mediatrices de los segmentos AB y BC respectiva-
mente. KEsas rectas se calculan aprovechando que los mismos segmentos AB y BC
sirven de normales.

N, = :(2,0)—(@,1):(2—\/5,—1)

AB
N, = BC=(V3,-1)- (2,0 =(V3-2-1)

Los puntos medios de los segmentos de recta AB y AC se calculan como

—  —
0Py = OA;LOB_%(2+\/§,1>
—  —



Las ecuaciones de las rectas son

Ly A1x+Bly—<N{-(ﬁDZ§)=oz>L1:(2—\/§)x—y—%:2 \/3,—1)-(2+\/§,1)]
L : (2—\/§>x—y—%(4+2\/§—2\/§—3—1>:0: Li:(2=V3)z—y=0

(
Ly : A2x+32y—<ﬁ2.oT’mz):o — L, (\/§—2>x—y—%_<\/§—2,—1>-(2+\/§,—1>]

Loy : (\/§—2>x—y—%<2\/§+3—4—2\/§+1>:0:> LQ:-(\/g—Q)x—y:()

Observe que la ecuacién de Ly se puede reescribir como Ly : (2 — \/§) r+y =0, asf
que para hallar el punto de interseccion, se resuelve el sistema de ecuaciones

) (2—\/§)x—y =0
Od'{ 2-V3)z+y = 0

y la solucién de dicho sistema es (z,y) = (0,0), asi, el centro de la circunferencia estd
en (1 (0,0). El punto B estd en el mismo eje donde est4 el centro de la circunferencia,
asi que sin necesidad de calcular tanto, el radio es igual a 2, porque es trivial que

CiB| = 1(2,0) - (0,0)] =2

La ecuacién general de la circunferencia es entonces |C) : 22 + 9% —4 =0

. La ecuacion general de la circunferencia C'y del mismo radio que C; que pasa por los
puntos A y C (5 ptos)

R: Debido a que la circunferencia que se pide tiene el mismo radio que la calculada
(r = 2), al pasar por los puntos A y B significa que estos dos puntos estén contenidos en
el eje radical, que a su vez, es la mediatriz del segmento formado por los centros C.;C.o,
significa que el vector ', que es la apotema formada desde el centro de la circunferencia
C (que coincide con el origen) hacia el eje radical es equivalente al vector v, que
también es la apotema formada desde el eje radical hacia el centro de la circunfe@cia
C5. De forma generalizada, el centro de la circunferencia Cy se calcula como 0Cy =
O—C'l> +27%, donde W = -D y D es el vector distancia mfima del eje radical al centro

s

de C;. En este problema, es trivial pues el punto medio 0F,, = OA%OC = (\/5, 0) que

esta sobre el eje X, asi, u = O?m y 0—C’2> =(0,0) +2 (\/g, 0) = (2\/5, O)
La ecuacién general de la circunferencia Cs es

2
Cy: (a:—2\/§> —|—y2:4 — C'Q:x2+y2—4\/§x+8:0




