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1. Un punto se mueve de tal manera que su distancia a larecta L : z+y+1 = 0 es siempre
igual a su distancia al punto M (-2, —1). Hallar la ecuacién de su lugar geométrico.

R:

d(L,P) = d(P,M):>|$+—\%+1|—\/(x+2)2+(y+l)2

— (r+y+1)’=2z+2>+2(@y+1)°

(z+y)’+2@+y)+1=2(x+2)>+2(y+1)°
2?2y +yf 22+ 2+ 1 =207 + 82 + 8+ 2y + 4y + 2

22 —2zy+ 12+ 62 +2y+9=0

2. Hallar la ecuacién de la recta que pasa por la interseccién de las rectas 2x —3y —5 =0
y ¢ 4+ 2y — 13 = 0 y su intercepto con el eje x es igual al doble de su pendiente.
R:
Este problema se puede resolver de varias maneras. Dos de las formas son, haciendo
una familia de rectas o hallando la interseccién de las dos rectas dadas:
a) Por familia de rectas:

Li+Ay = 0 = 20—3y—5+Xx+2\y—13A=0
A+2)z+(2A—3)y—13A—5 = 0

Dem =5 A+ 2
20 -3

Siy:0,:1::2m,x:—2(%)

Sustituyendo en la ecuacién de la familia de rectas

—2(A+2)(A+2)
2 — 3

—1BA=5 = 0 = —2(A+2)(A+2) = (13X +5) (2 — 3)

M _8M—8 = 26\2—39\+10\—15 = 28\2 —21A—7=0
— 4N —-3)2—-1=0
Sustituyendo las

Las soluciones de esta ecuacién cuadratica son Ay = 1y Ay = —}l.

soluciones en la ecuacion de la familia, se tiene finalmente

|Ly:3z—y—18=0)|
’ngx—Zy—lz()‘




b) Solucién por punto pendiente (la solucién mas répida y sencilla)
Se halla primero la interseccién de las rectas dadas:

{I+2y_13 -0 = {—2x—4y+26 — 0 Ty+21=0

T = 7
3

Entonces el punto de interseccién es I (7, 3). Con la ecuacién punto pendiente (y — y1) =
m(z — x1), si y = 0, entonces © = 2m, luego

0-3)=m@2m -7 = 2m* —Tm +3 =0
tiene las soluciones m; =3 y mo = % Sustituyendo en la ecuacién punto pendiente:

Ly : (y=3)=3(x—-7 = 3v—y—18=0
1
Ly (y—3):§($—7):>1:—2y—120

. Hallar la ecuacién de la circunferencia que pasa por el punto P (1,4) y es tangente a
la circunferencia C': 2 + y* + 62 + 2y + 5 = 0 en el punto P, (—2,1).
R:

La interseccién de dos rectas radiales a una circunferencia coincide con el centro de

dicha circunferencia. La recta que contiene al centro de la circunferencia C dada y el



punto de tangencia, contendra también al centro de la circunferencia tangente a hallar.

(L) - s

C.P = (=2,1)—(=3,-1) = (1,2)
L. : 0P=(-21)+A(L2)

La recta mediatriz del arco formado por los puntos P; y Fy también contendrén el
centro de la circunferencia a hallar.

— —
"o 2 N 2 2

N = BB =(1,4) —(-2.1) = (3,3)
— —
L 3x+3y—[N'OPm]:OHLt:ery—Z:O

La interseccién de las rectas L. y L; sera el centro de la circunferencia hallada.
—24A+1422-2=0 = A =1
Sustituyendo A en L,
— —
0Cy; = 0P =(-1,3)
r = ‘CQPO) = \/5

Cy:(z+1)°+(y—-3°=5

. El punto V' (3, —1) es un extremo del eje menor de una elipse, cuyos focos se encuentran
en la recta L : y + 6 = 0. Hallar la ecuacién general de la elipse, sabiendo que su

excentricidad es ‘/75

b = |-6+1]=5
c \/§ \/5
e = —=— = ¢c=-—ua
a 2 2

1
= a1 = §a2:a2—25 = a= V50
Luego, como el eje focal es paralelo al eje X, debemos usar la ecuacién

RV
a? b2 a

(r—3)°  (y+6)
50 + 25

E =1 = |F:22+2y> —6x+24y+31=0
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